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Lösungen Potenzen VII 
 
Ergebnisse: 
 

Ergebnisse 
a) ( ) ( )6 4 3 2 4 2 26a a b 25b : 3a 5b 2a 3a b 5b+ + + = − +  

b) ( ) ( )9 6 3 3 6 3 215a 8a b 8b : 3a 2b 5a 6a b 4b− + + = − +  

E1 

c) ( ) ( )4 3 2 2 214a a 5a 3a 1 : 7a 4a 1 2a a 1− + − + − + = + +  

 
Ergebnisse 
a) ( ) ( )5 4 3 2 2 3 2a a 8a 26a 29a 21 : a 2a 3 a 3a 5a 7+ − + − + − + = + − +  

b) ( ) ( )3 2 2 3 2 2a 2a b 2ab b : a b a ab b− + − − = − +  

E2 

c) ( ) ( )3 2 2 3 2 2a 2a b 2ab b : a b a ab b+ + + + = + +  

 
Ergebnisse 
a) 5 n 2 2 3n 2 m 3 n 3 m 3n 3

2 n 2 m n 3
3 2n

3x y 3x y 2x y 2x y 3x y 2x y
x y

+ + + + +
+ ++ − −

= −
+

 

b) n x x x n c x c
x c

n x
48a 56a b 72a b 84b 4a 6b

12a 14b

+ ++ − −
= −

+
 

E3 

c) 2n 1 2n 3n 2 3n 1

2n 3n 2
8a 10a b 15a b 12a 4a 5b

2a 3a

+ − −

−

− + −
= −

−
 

 
Ergebnisse 
a) 5 x 2 3 x 5 4 2x 1 2 2x 2

3 x 2 2 2x 1
2 3

2a b 2a b 3a b 3a b 2a b 3a b
a b

+ + − +
+ −− + −

= +
−

 

b) c x x x c r x r
x r

c x
24a 28a b 36a b 42b 4a 6b

6a 7b

+ ++ − −
= −

+
 

E4 

c) m 1 m 2 m m 3 m 3 m m 2 m 1

m m 2 m 2 m
24a b 28a b 6a b 7a b 6a 7b

4a b a b

+ + + + + +

+ +

− − +
= −

−
 

 
Ergebnisse 
a) 321 1

2 64

⎡ ⎤⎛ ⎞ =⎢ ⎥⎜ ⎟
⎝ ⎠⎢ ⎥⎣ ⎦

 
b) 231 1

2 64

⎡ ⎤⎛ ⎞ =⎢ ⎥⎜ ⎟
⎝ ⎠⎢ ⎥⎣ ⎦

 
c) 32 3 6 12

4 5 9 15
a b a c
c d b d

−−

−

⎛ ⎞
=⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

E5 

d) 20 2 4 6

3 4 8
a b b c
c d d

−−

−

⎛ ⎞
=⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

e) ( )
2n2 6

4n 2
4

a a
a

a
+

⎡ ⎤− ⋅⎣ ⎦ =  

f) 
( )

32m

2m
4m

a
a

a

⎡ ⎤−⎢ ⎥⎣ ⎦ =  
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Ergebnisse E6 
a) 

( ) ( )
( )

42 8 6 25
1 2

8 93

2x y 5 3 y z5x y z :
16x3yz

− ⋅
=  

b) 47
19

4 3
x y x
y x−

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⋅ =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

 

 
Potenzgesetze 

( )

( )

nm n
nm n m n m n n n

n n

mm nn n m m 0 nn
n

a a aa a a             a                 a b a b                      
ba b

1a a a a a 1 a
a

+ −

⋅ −

⎛ ⎞⋅ = = ⋅ = ⋅ = ⎜ ⎟
⎝ ⎠

= = = =
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Ausführliche Lösungen : 
 

Ausführliche Lösung A1 
a) ( ) ( )

( )

( )

( )

6 4 3 2 4 2 2

6 4

4

4 2 2

2 2 3

2 2 3

  6a a b                    25b : 3a 5b 2a 3a b 5b

 6a 10a b

            9a b

         9a b 15a b

                          15a b 25b

                      15a b 25b

+ + + = − +

− +

−

− − −

+

− +

 

 
 

Ausführliche Lösung A1 
b) ( ) ( )

( )

( )

( )

9 6 3 3 6 3 2

9 6

6

6 3 2

3 2 3

3 2 3

   15a 8a b                 8b : 3a 2b 5a 6a b 4b

 15a 10a b

             18a b

         18a b 12a b

                        12a b 8b

                       12a b 8b

− + + = − +

− +

−

− − −

− +

− +

 

 
Ausführliche Lösung A1 
c) ( ) ( )

( )

( )

( )

4 3 2 2 2

4 3 2

3 2

3 2

2

2

 14a a 5a 3a 1 : 7a 4a 1 2a a 1

14a 8a 2a

             7a 3a 3a

         7a 4a a

                     7a 4a 1

                 7a 4a 1

− + − + − + = + +

− − +

+ −

− − +

− +

− − +
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Ausführliche Lösung A2 
a) ( ) ( )

( )

( )

( )

5 4 3 2 2 3 2

5 4 3

4 3 2

4 3 2

3 2

3 2

2

  a a 8a 26a 29a 21 : a 2a 3 a 3a 5a 7

a 2a 3a

          3a 11a 26a

      3a 6a 9a

                5a 17a 29a

             5a 10a 15a

                             7a 14a 21

          

+ − + − + − + = + − +

− − +

− +

− − +

− + −

− − + −

− +

( )2               7a 14a 21− − +

 

 
 

Ausführliche Lösung A2 
b) ( ) ( )

( )

( )

( )

3 2 2 3 2 2

3 2

2 2

2 2

2 3

2 3

 a 2a b 2ab b : a b a ab b

a a b

       a b 2ab

    a b ab

                   ab b

              ab b

− + − − = − +

− −

− +

− − +

−

− −

 

 
 

Ausführliche Lösung A2 
c) ( ) ( )

( )

( )

( )

3 2 2 3 2 2

3 2

2 2

2 2

2 3

2 3

 a 2a b 2ab b : a b a ab b

a a b

          a b 2ab

      a b ab

                  ab b

              ab b

+ + + + = + +

− +

+

− +

+

− +
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Ausführliche Lösung A3 
a) ( ) ( )

( )

5 n 2 2 3n 2 m 3 n 3 m 3n 3 3 2n 2 n 2 m n 3

5 n 2 2 3n 2

m 3 n 3 m 3n 3

m 3 n 3 m

  3x y 3x y 2x y 2x y : x y 3x y 2x y

3x y 3x y                                 

                              2x y 2x y

                           2x y 2x

+ + + + + + +

+ +

+ + +

+ +

+ − − + = −

− +

− −

− − −( )3n 3y +

 

 
 

Ausführliche Lösung A3 
b) ( ) ( )

( )

( )

n x x x n c x c n x x c

n x x x

n c x c

n c x c

  48a 56a b 72a b 84b : 12a 14b 4a 6b

48a 56a b                          

                           72a b 84b

                        72a b 84b

+ +

+

+

+

+ − − + = −

− +

− −

− − −

 

 
 

Ausführliche Lösung A3 
c) ( ) ( )

( )

( )

2n 1 2n 3n 2 3n 1 2n 3n 2

2n 1 3n 1

2n 3n 2b

2n 3n 2b

 8a 10a b 15a b 12a : 2a 3a 4a 5b

8a                              12a

           10a b 15a

        10a b 15a

+ − − −

+ −

−

−

− + − − = −

− −

− +

− − +

 

 
 

Ausführliche Lösung A4 
a) ( ) ( )

( )

( )

5 x 2 3 x 5 4 2x 1 2 2x 2 2 3 3 x 2 2 2x 1

5 x 2 3 x 5

4 2x 1 2 2x 2

4 2x 1 2 2x 2

 2a b 2a b 3a b 3a b : a b 2a b 3a b

2a b 2a b                              

                              3a b 3a b

                          3a b 3a b

+ + − + + −

+ +

− +

− +

− + − − = +

− −

−

− −

 

 
 

Ausführliche Lösung A4 
b) ( ) ( )

( )

( )

c x x x c r x r c x x r

c x x x

c r x r

c r x r

  24a 28a b 36a b 42b : 6a 7b 4a 6b

24a 28a b                         

                           36a b 42b

                        36a b 42b

+ +

+

+

+

+ − − + = −

− +

− −

− − −
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Ausführliche Lösung A4 
c) ( ) ( )

( )

m 1 m 2 m m 3 m 3 m m 2 m 1 m m 2 m 2 m

m 1 m 2 m 3 m

m m 3 m 2 m 1

m m 3

 24a b 28a b 6a b 7a b : 4a b a b 6a 7b

24a b                  6a b                  

                   28a b                 7a b

                28a b         

+ + + + + + + +

+ + +

+ + +

+

− − + − = −

− −

− +

− −( )m 2 m 1        7a b+ ++

 
 

Ausführliche Lösungen A5 
a) 32 2 3

6

6

6

1 1
2 2

1            
2

1 1            
642

⋅⎡ ⎤⎛ ⎞ ⎛ ⎞=⎢ ⎥⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎢ ⎥⎣ ⎦

⎛ ⎞= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

= =

 

b) 23 3 2

6

6

6

1 1
2 2

1            
2

1 1            
642

⋅⎡ ⎤⎛ ⎞ ⎛ ⎞=⎢ ⎥⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎢ ⎥⎣ ⎦

⎛ ⎞= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

= =

 

 
Ausführliche Lösungen A5 
c) ( ) ( )

( ) ( )

3 2 3 3 32 3

4 5 4 3 5 3

6 9

12 15

6 12

9 15

a b a b
c d c d

a b               
c d
a c               
b d

− − ⋅ − ⋅ −−

− ⋅ − − ⋅ −

−

−

⎛ ⎞ ⋅
=⎜ ⎟

⋅⎝ ⎠

=

=

 

d) ( ) ( )

( ) ( )

2 0 2 2 20 2

3 4 3 2 4 2

0 4

6 8

4 6

8

a b a b
c d c d

a b               
c d
b c               
d

− ⋅ − − ⋅ −−

− ⋅ − − ⋅ −

−

⎛ ⎞ ⋅
=⎜ ⎟

⋅⎝ ⎠

=
⋅

=

 

 
Ausführliche Lösungen A5 
e) ( )

2n 2n2 6 2 6

4 4

2 2n 6

4

4n 6 4

4n 2

a a a a

a a
a a                     

a
                     a a a

                     a

⋅

−

+

⎡ ⎤− ⋅ ⎡ ⎤ ⋅⎣ ⎦ ⎣ ⎦=

⋅
=

= ⋅ ⋅

=

 

f) 
( )

32m 32m

4m 4m

2 3m

4m

6m 4m

2m

a a

a a
a                
a

                a

                a

⋅

−

⎡ ⎤− ⎡ ⎤⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦=

=

=

=
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Ausführliche Lösungen A6 
a) 

( ) ( )
( )

( )
( )

42
1 2

83

81 2 3

42

1 2 8 8 24

4 8 4

8 1 10 25

4 8 4

8 6 25

4 9

2x y
  5x y z :

3yz

5x y z 3yz

2x y

5x y z 3 y z
2 x y

5 3 x y z
2 x y

5 3 y z
2 x

−

−

−

−

⋅
=

⋅ ⋅ ⋅
=

⋅ ⋅

⋅
=

⋅ ⋅

⋅
=

 

b)
( )

47 7 43
4 3 4

7 4 12

4

7 4

x y x y x
y x y

x y x                   
y

x y
                   

−

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⋅ = ⋅ ⋅⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

⋅ ⋅
=

⋅
=

12

4

x

y

⋅

19                   x=

 

 
 


